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1)  ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥 𝑠𝑖𝑛2𝑥 𝑑𝑥  

2)  ∫ (2√𝑥 +
4

√𝑥3  + 
3

𝑥2
−

3

𝑥
  ) 𝑑𝑥  

3)  ∫(𝑒3𝑥+1  −   4 )𝑑𝑥  

4)  ∫ (
1

𝑥
  +   𝑠𝑖𝑛𝜋𝑥 ) 𝑑𝑥  

T:
M
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d
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d
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5)  ∫ (
1

𝑒2𝑥
 − 4𝑠𝑒𝑐23𝑥 ) 𝑑𝑥  

6)  ∫ (
1

√4 − 𝑥2
  ) 𝑑𝑥  

7)  ∫
4

√9 − 𝑥2
𝑑𝑥  

8)  ∫
4

1 + 𝑥2
𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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9)  ∫
4

25 + 𝑥2
𝑑𝑥  

10)  ∫
4

|𝑥| √9𝑥2 − 1
𝑑𝑥  

11)  ∫
1

√𝑎2 − 𝑥2
𝑑𝑥  

12)  ∫
1

𝑎2 + 𝑥2
𝑑𝑥  

13)  ∫
4𝑥 + 4

 √𝑥2 + 2𝑥 + 12
𝑑𝑥  

14)  ∫
𝑡 + 1

𝑡2 + 2𝑡 + 5
𝑑𝑥  

15)  ∫ 𝑥(𝑥2 + 1)2𝑑𝑥  

16)  ∫ √𝑒3𝑥    𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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17)  ∫
𝑥 + 1

√𝑥2 + 2𝑥 + 5
𝑑𝑥  

18)  ∫
𝑥

√1 − 𝑥2
𝑑𝑥  

19)  ∫
3𝑥

√1 − 𝑥4
𝑑𝑥  

20)  ∫
3𝑥3

√1 − 𝑥4
𝑑𝑥  

21)  ∫
𝑥2

1 + 𝑥6
𝑑𝑥  

22)  ∫
𝑒𝑥

√1 − 𝑒2𝑥
𝑑𝑥  

23)  ∫
1 + 𝑥

1 + 𝑥2
𝑑𝑥  

24)  ∫
1

2 + 2𝑥 + 𝑥2
𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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25)  ∫
4

𝑥
1
3 (1 + 𝑥

2
3)

𝑑𝑥  

26)  ∫
4

𝑥
1
4 + 𝑥 

𝑑𝑥  

27)  ∫
4

𝑥
1
2 + 𝑥 

𝑑𝑥  

28)  ∫ (
4

𝑥 
 + 

𝑠𝑖𝑛𝑥

𝑐𝑜𝑠2𝑥
) 𝑑𝑥  

29)  ∫
4𝑠𝑖𝑛√𝑥

√𝑥 
𝑑𝑥  

30)  ∫
𝑐𝑜𝑠

1
𝑥

𝑥2  
𝑑𝑥  

31)  ∫ 𝑥𝑠𝑒𝑐(𝑥2 + 1)𝑡𝑎𝑛(𝑥2 + 1)𝑑𝑥  

32)  ∫
2𝑥

𝑠𝑖𝑛2(𝑥2 + 1)
𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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33)  ∫
4𝑥

 5 + 2𝑥 + 𝑥2
𝑑𝑥  

34)  ∫ 𝑒2𝑙𝑛𝑥    𝑑𝑥  35)  ∫
𝑙𝑛𝑥2

𝑥
   𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m
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u

d
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ra

d
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∫ 𝑢 𝑑𝑣 =   𝑢 𝑣   −     ∫ 𝑣 . 𝑑𝑢 

1)  ∫(𝑙𝑛𝑥)2𝑑𝑥  

2)  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥 . 𝑐𝑜𝑠2𝑥𝑑𝑥  

3)  ∫ 𝑥−2  . 𝑙𝑛𝑥  𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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4)  ∫(𝑥4 + 𝑥) . 𝑒2𝑥𝑑𝑥  

5)  ∫ 3𝑥 .𝑐𝑜𝑠2𝑥 𝑑𝑥  

6)  ∫(3𝑥)2 . 𝑠𝑖𝑛𝜋𝑥 𝑑𝑥  

7)  ∫ 𝑥    .   𝑠𝑒𝑐2𝑥     𝑑𝑥  

8)  ∫ ln (2𝑥) 𝑑𝑥  

  استخدم الطريقة الجدولية

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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1)  ∫ 𝑠𝑖𝑛−1𝑥 𝑑𝑥  

3)  ∫ 𝑒 √𝑥
3

  𝑑𝑥
8

0

 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

2)  ∫ 𝒕𝒂𝒏−𝟏𝑥  𝑑𝑥  
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6)  ∫ 𝑠𝑖𝑛√𝑥 𝑑𝑥  

4)  ∫ 𝑒6𝑥𝑠𝑖𝑛(𝑒2𝑥) 𝑑𝑥  

5)  ∫ 𝑥  𝑙𝑛(4 + 𝑥2) 𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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) فيثاغورث (:* قوانين التربيع   

𝑠𝑖𝑛2 𝑥 + 𝑐𝑜𝑠2 𝑥 = 1 

𝑠𝑖𝑛2 𝑥 = 1 − 𝑐𝑜𝑠2 𝑥      ,      𝑐𝑜𝑠2 𝑥 = 1 − 𝑠𝑖𝑛2 𝑥 

 

𝑡𝑎𝑛2 𝑥 + 1 = 𝑠𝑒𝑐2 𝑥 

𝑡𝑎𝑛2 𝑥 = 𝑠𝑒𝑐2 𝑥 − 1        ,       𝑠𝑒𝑐2 𝑥 − 𝑡𝑎𝑛2 𝑥 = 1 

 

𝑐𝑜𝑡2 𝑥 + 1 = 𝑐𝑠𝑐2 𝑥 

𝑐𝑜𝑡2 𝑥 = 𝑐𝑠𝑐2 𝑥 − 1       ,    𝑐𝑠𝑐2 𝑥 − 𝑡𝑎𝑛2 𝑥 = 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

𝑠𝑖𝑛2𝑥 =  
1

2
( 1 − 𝑐𝑜𝑠2𝑥) 

𝑐𝑜𝑠2𝑥 = 
1

2
( 1 + 𝑐𝑜𝑠2𝑥) 
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1)  ∫ 𝑠𝑖𝑛4𝑥 𝑑𝑥  

1)  ∫ 𝑐𝑜𝑠5𝑥 𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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∫
𝑥

√9 − 𝑥2
𝑑𝑥 ∫

𝑥

√1 − 𝑥4
𝑑𝑥 ∫

1

𝑥2√9 − 𝑥2
𝑑𝑥 

∫
1

√4 + 𝑥2
𝑑𝑥 ∫

𝑥

√4 + 𝑥2
𝑑𝑥 ∫

1

4 + 𝑥2  
𝑑𝑥 
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 أولا : اوجد كل من التكاملات التالية 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1)  ∫ 𝑐𝑜𝑠4𝑥 . 𝑠𝑖𝑛𝑥 𝑑𝑥  

2)  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥 . 𝑠𝑖𝑛5𝑥 𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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3)  ∫ 𝑐𝑜𝑠4𝑥 .  𝑠𝑖𝑛3𝑥 𝑑𝑥  

4)  ∫ 𝑠𝑖𝑛3𝑥 .  𝑐𝑜𝑠3𝑥 𝑑𝑥  
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5)  ∫ √𝑠𝑖𝑛𝑥 . 𝑐𝑜𝑠5𝑥 𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

6)  ∫ 𝑐𝑜𝑠2𝑥 .  𝑠𝑖𝑛2𝑥 𝑑𝑥  
almanahj.com/ae/
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7)  ∫  𝑠𝑖𝑛3𝑥 𝑑𝑥  8)  ∫  𝑠𝑖𝑛2𝑥 𝑑𝑥  

9)  ∫ 𝑐𝑜𝑠4𝑥 𝑑𝑥  10)  ∫ 𝑐𝑜𝑠5𝑥 𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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 T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

11)  ∫ 𝑥 . 𝑡𝑎𝑛3(𝑥2) 𝑠𝑒𝑐(𝑥2)𝑑𝑥  

12)  ∫ 𝑡𝑎𝑛4𝑥 𝑠𝑒𝑐4𝑥𝑑𝑥  
13)  ∫ 𝑡𝑎𝑛4𝑥 𝑠𝑒𝑐4𝑥𝑑𝑥

𝜋
4

0

 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

almanahj.com/ae/



  

T:MAHMOUD MURAD    0506565584 – 0528113301        T3       2019 20 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

11)  ∫ 𝑐𝑜𝑡2𝑥 𝑐𝑠𝑐2𝑥𝑑𝑥  

12)  ∫ 𝑐𝑜𝑡2𝑥 𝑐𝑠𝑐4𝑥𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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√𝒂𝟐 − 𝒙𝟐      ,          √𝒂𝟐 + 𝒙𝟐        ,       √𝒙𝟐  −  𝒂𝟐 

 

√𝒂𝟐 − 𝒙𝟐    √𝒂𝟐 + 𝒙𝟐           √𝒙𝟐  −  𝒂𝟐  

   

 

 

𝒙 = 𝒂𝒔𝒊𝒏𝜽 

−𝝅

𝟐
 ≤  𝜽 ≤  

𝝅

𝟐
 

a x 

√𝑎2 − 𝑥2 

𝜽 

𝒙 = 𝒂 𝒔𝒊𝒏𝜽 

𝒅𝒙 = 𝒂 𝒄𝒐𝒔𝜽 𝒅𝜽 

 

𝒙 = 𝒂𝒕𝒂𝒏𝜽 

−𝝅

𝟐
 ≤  𝜽 ≤  

𝝅

𝟐
 

a 

x 
√𝑎2 + 𝑥2 

𝜽 

𝒙 = 𝒂 𝒕𝒂𝒏𝜽 

𝒅𝒙 = 𝒂 𝒔𝒆𝒄𝟐𝜽 𝒅𝜽 

 

𝒙 = 𝒂𝒔𝒆𝒄𝜽 

𝟎 ≤  𝜽 <  
𝝅

𝟐
 

a 

x 

√
𝑥

2
−

𝑎
2

 

𝜽 

𝒙 = 𝒂 𝒔𝒆𝒄𝜽 

𝒅𝒙 = 𝒂 𝒔𝒆𝒄𝜽 𝒕𝒂𝒏𝜽𝒅𝜽 

 
T:

M
ah

m
o

u
d

 M
u

ra
d

 

T:
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d
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u
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d
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1)  ∫
1

𝑥2√16 − 𝑥2
𝑑𝑥  

2)  ∫
√𝑥2 − 9

𝑥2
𝑑𝑥 

3)  ∫
1

√4 + 𝑥2
𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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4)  ∫
1 + 𝑥

√4 + 𝑥2
𝑑𝑥  

5)  ∫
𝑥2

√9 + 𝑥2
𝑑𝑥  

6)  ∫
𝑥

√𝑥2 + 4𝑥
𝑑𝑥  

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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7)  ∫
𝑥

√𝑥2 + 2𝑥 + 5 
𝑑𝑥  

8) ∫ 𝑥2√𝑥2 + 9    𝑑𝑥 
2

0

 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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1 

 

 في الدالة النسبية :  اذا كانت درجة البسط   )  أصغر من  (   درجة المقام

ي  يتم تحليل المقام الى      من العوامل الخطية المتمايزة يكون التفكيك كما يل  

 

∫
3𝑥2 − 7𝑥 − 2

𝑥3 − 𝑥
 𝑑𝑥 

 في الدالة النسبية :  اذا كانت درجة البسط   )  أصغر من  (   درجة المقام

 إذا كان المقام الخاص بالتعبير النسبي يحتوي على عوامل خطية مكررة  يكون التفكيك كما يلي : 

 

∫
5𝑥2 + 20𝑥 + 6

𝑥3 + 2𝑥2 + 𝑥
 𝑑𝑥 

المقامفي الدالة النسبية :  اذا كانت درجة البسط   )  أكبر من او يساوي  (   درجة   

 يتم إجراء القسمة المطولة أولا و يكون كما يلي  

    

ثم استخدام الكسور الجزئية للكسر             اذا لزم الامر  

 

∫
𝟐𝒙𝟑−𝟒𝒙𝟐−𝟏𝟓𝒙+𝟓

𝒙𝟐−𝟐𝒙−𝟖
  𝒅𝒙  

 

n 

𝐫(𝐱)

𝒇(𝒙)
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
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ra

d
 

T:
M
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o
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d
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u
ra

d
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    f(0) = 3f(2) = 4  \\(2) = 3 ,  f \\2 ,  f -0) = (\2) = 1 ,  f (\f , 2 = (0) اذا كان

 فأوجد
 

∫ 𝒙𝟐 𝒇\\\
𝟐

𝟎

(𝒙)𝒅𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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 السؤال  الثاني 

 أولا: أوجد قيمة التكاملات التالية ) بتفكيك الكسور الجزئية ( 

𝟏) ∫
𝟒

𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟑 
 𝒅𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟐) ∫
𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟒𝒙
 𝒅𝒙  

 

 

 

 

 

 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
 

T:
M

ah
m

o
u

d
 M

u
ra

d
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𝟑) ∫
𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 + 𝟒𝒙𝟐 + 𝟒𝒙
  𝒅𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟒) ∫
𝒙𝟑 + 𝟏

𝒙𝟐 − 𝟒𝒙
𝒅𝒙  
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1) ∫
6𝑥2 − 9𝑥 − 3

𝑥3 − 2𝑥2 − 3𝑥
𝑑𝑥 

2) ∫
3𝑥2 + 9𝑥 + 5

𝑥3 + 2𝑥2 + 𝑥
𝑑𝑥 
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3) ∫
𝑥3 + 𝑥2 − 4𝑥

𝑥2 − 4
𝑑𝑥 

4) ∫
𝑥2 + 1

𝑥3 + 4𝑥
𝑑𝑥 
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 أوجد باستخدام صيغ الاختزال 

∫ 𝑠𝑖𝑛6𝑥   𝑑𝑥 
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 أوجد كل من التكاملات التالية 

1) ∫ 𝑥3𝑠𝑖𝑛𝑥  𝑑𝑥                                                             

 

 

 

 

 

 

 

2) ∫ 𝑥3𝑠𝑖𝑛2𝑥  𝑑𝑥 
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 أوجد 

∫
𝑠𝑖𝑛2𝑥

√4𝑐𝑜𝑠𝑥 −   1 
𝑑𝑥  
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